Rézne zadania na dowodzenie
Zadanie: a, b, ¢ — liczby catkowite takie ze a=b+c.
Wykaza¢, ze a* + b* + ¢* jest poddjnym kwadratem.
a’? = b% + 2bc + ¢?) = b? + ¢? = a? — 2bc
a* 4+ b* + c* = a* + (b? + ¢?)? — 2b%c? =
a* + a* — 4a’bc + 4b*c? — 2b4c? =
2(a* — 2a®bc + b?c?) = 2(a? — bc)?
a* +b* + c* = 2(a® — bc)?

Zadanie: Wykazac, ze liczba 1000....01 (299 zer) jest ztozona.
L=103°+1= (101993 + 13

Wystarczy teraz zastosowaé wzér:a® + b3 = (a + b)(a? — ab + b?)

L = (1019 + 1)(102%°° — 10190 + 1)

Oba czynniki sg rézne od jeden to koriczy dowéd.

Zadanie: Liczba n jest sumga kwadratow trzech liczb naturalnych.
Wykazaé, ze réwniez n? jest suma kwadratéw trzech liczb
naturalnych.

n=a?*+b*+c?=>n?=a*+b*+c*+ 2a?b? + 2b%c? + 2a?c?

n? = (a? — b? — c?)? + (2ab)? + (2ac)?



Zadanie: Wykaza¢, ze wyrazenie:

W = a3(b? — c?) + b3(c? — a®) + c3(a® — b?)

jest podzielne przez: (a — b)(b — ¢)(c — a).

W =a3(b? —c?) + b3c? — b3a? + c3a? — c3b? =

a3(b? — c?) + b?c?(b—c) + a*(c® —b3) =
(b—c)[a®(b + ¢) + b%c? — a?(b? + bc + ¢?) =

(b —c)[a3b + a3c + b%c? — a’b? — a’bc — a’c? =

(b — ¢)[—a?c(c —a) — a’b(c —a) + b*(c + a)(c — a) =
(b —c¢)(c — a)[—a%c — a’b + b%c + b?a + abc — abc] =
(b—c)(c— a)[—ab(a —b) —bc(a—b) —ac(a—b) ]=

(a—b)(b—c)(c—a)- -(—ab — bc —ac) cbdu

Zadanie: Policz granice ciggu:

lim,_, [(3\/1’13 +1 ) — n]

Nalezy wykorzysta¢ : (a — b)(a? + ab + b?) = a3 — b3

limy o0 l(3\/n3 +1 ) — n] = im0 [(3 ntl)-n =

1

’ n3+1-—n3 1
Mmoo 75 = 2 373 2 o
\/(n + 1) +n'\/(n +1)+n

0



Wykazac réwnosc:

V9 ++/80 + V9 — v/80=3
Niech x=3\/9 + /80 + 3\/9 — /80

Policze x3

Zastosuje wzor:

(a+b)® =a3+ 3ab(a +b) + b3
x3=9++80+3v81—-80-x+9—80
x3=18+3V81-80-x

x3 =18 + 3x jezelix=3 to L=P cbdu
Podobne zadanie.

Policzy¢ wartos¢ wyrazenia wiadomo, ze x € C
(a —b)® =a3—3ab(a—b) + b3
x=i/5\/_2—+ — i/&/f——7 policze
x3=5V24+7-3V50—49 -x —5v2+7
x3=14—-3-x gdy x=2

8=14-6 L=P



